Calculs de dérivées
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Solutions (solutions détaillées en page 2)

2
1. f:xz > In(z? +2) est dérivable sur R et : Vo € R, f'(z) = — _T_ 5
x
2. fixw (v —22%)In(1 — z) est dérivable sur |—oo, 1] : Vo € |—00,1[, f'(z) = (1 —42)In(1 — ) —
r — 222
1—x
1
3. f:x > In(In(z)) est dérivable sur |1, +oo[ et : Vo € |1, +oo[, f'(z) = n(z)’
xIn(z
T - . , eT
4. f:xz pr— est dérivable sur R et : Vo € RY, f'(z) = m.
5. fixm L= 3¢ est dérivable sur Ry et : Vo € Ry, f/(x) >
. : Vi : = -
2c 41 * * (2 +1)2
2
2
6. f:x— ﬁ est dérivable sur | — 1,1[ et : Vo € |-1,1[, f'(z) = —(;;jz)z.
4z

7. f:x v+ V4x? — 1 est dérivable sur [1,+oof et : Vz € ]-1,1[, f'(x) = T
22 _



Solutions détaillées

1. La fonction = — 22 4+ 2 est dérivable sur R et prend ses valeurs dans R* . De plus la fonction In
est dérivable sur R* donc, par composition, f est dérivable sur R. De plus on a :

2x
Vz € R, f/(x) = m

2. La fonction z +— 2 — 222 est dérivable sur |—oo, 1[. De plus la fonction z +3\1 ¥z est dérivable sur
|—00,1[ et prend ses valeurs dans R* et la fonction In est dérivable sur R¥.donc, par composition
et produit, f est dérivable sur |—oo, 1[. On a alors :

x — 22

Vz € ]—o00,1[, f'(z) = (1 —4z)In(1 — ) —

Ih—=x

3. La fonction In est dérivable sur |1, 400, a valeurs dans R’ etselle’‘est aussi dérivable sur R* donc,
par composition, la fonction f est dérivable sur |1, +o0[. et(on a :

Vz €1, +o00[, f(z) =

zIn(z)

4. f est dérivable sur R’ comme quotient, dont le dénominateur ne s’annule pas sur R , de fonctions
qui le sont et on a :

e™(e” — 1) —e®e”
(= 17

Vz € RY, f'(zf&

donc :

e(E

Vee R, f/(z) = e o1p

5. f est dérivable sur R en tantque.fonction rationnelle bien définie sur Ry et on a :

—32x+1)—2(1-32)

Yz € R+a f,(:E) = (2$+ 1)2

donc :

5

Ve € Ry, f(z)= Tt e

6. f est dérivablessur/] — 1, 1] en tant que fonction rationnelle bien définie sur | — 1,1 et on a :

22 —2) -z x 2
VmE]—l,l[, f/(x): 1X( ($22_)2)2 =

donc :

x4+ 2

Ve e]-1,1], f'(z) = T2y
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7. La fonction z +— 422 — 1 est dérivable sur [1, +o0| et prend ses valeurs dans R* ; de plus la fonction
t — /t est dérivable sur R donc, par composition, f est dérivable sur [1, +oof et :

8x

Vz € [1,+o00[, f(z) = Wi i

donc :

4z

Vo el-1,1[, f'(z) = W/
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